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一、（20 分）按要求计算下列各题： 

（1）设 A， B 是两事件，且 ，( ) 0.6P A = ( ) 0.7P B = ，问在什么条件下，

取到最大（小）值，最大（小）值是多少？ (P AB)

（2）设 A，B 是两事件，且 ( ) 1
4

P A = ， ( ) 1|
3

P B A = ， ( ) 1|
2

P A B = ，试

求 。 ( )P A BU

二、（15 分）设 

  ( ) ( )e x ap x e− −= ，    0x >

（1）求常数 ，使得a ( )p x 为密度函数； 

（2）若ξ 以此 ( )p x 为密度，求 使得b { }P bξ > = b。 

三、（20 分）若随机变量ξ 服从标准正态分布，试求
2χ 分布：

2η ξ= 的数学期

望 ( )E η 和方差 ( )D η 。 

四、（20 分）设独立随机变量序列{ }nξ 满足中心极限定理，试证{ }nξ 满足大数

定律的充分必要条件是： ( )2
1
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n
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n
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五、（21 分）求解如下微分方程： 

（1） 2 3 2(2 sin 3 ) ( cos ) 0x y x y dx x x y dy+ + + =  

（2） 2 0xxdx ye dy−+ =  

（3）
dy x y
dx x y

+
=

−
 

六、（16 分）考虑二阶微分方程： 2 2 xy y y xe−′′ ′+ + =  

（1）求其通解； 

 （2）求出满足条件： (0) (0) 0y y′= = 的解。 

七、（18 分）对如下微分方程组： 

2 1 0
0 1 1
0 0 2

x x
d y y
dt

z z

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟= −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠

 

（1）给出其通解； 

      （2）确定满足条件： lim ( ) lim ( ) lim ( ) 0
t t t

x t y t z t
→∞ →∞ →∞

= = = 的解。 

八、（20 分）对如下微分方程： 

(2 1) 4 4 0x y xy y′′ ′+ + − =  

（1）求其多项式形式的特解和指数形式的特解； 

（2）给出方程的通解。  


